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» Toatesubiectele sunt obligatorii. Se acorda 10 puncte din oficiu.
e Timpul delucru efectiv estede 3 ore.

|. FELADAT (30 pont)

5p | 1. Hatarozd meg ax valos szamot, h&, 2x+ 3, 2x+ 7 szamok egy szamtani haladvany egymas
utén kovetke& tagjai!

5p | 2.1gazold, hogy barmelym valés szam esetén az:R — R, f(x)=x%+(m-1)x-m figgvény
grafikus képe metszi a@x tengelyt!

5p | 3. Oldd meg a valés szamok halmazaga-x = 2x-1 egyenletet!

5p | 4. Mennyi annak a valoszisége, hogy kivalasztva egy szémot{ﬂa,z, 3, 4,$ halmazbdl, teljesitse az
5" > (n+1)! 6sszefiggést!

5p | 5. Hatarozd meg azoma és b valdés szamokat, amelyekre azOy derékszod koordinata-
rendszerben ax+(2a+1)y - 4= 0 és3x+by - 8= 0 egyenesek metszéspontja(a,-2) .

sin 2x Vg
5p | 6. lgazold, hogy————— =tgx, barmely x| 0,— |valds szam esetén!
P g gy1+ COS X g y ( Zj
Il. FELADAT (30 pont)
1 x 1
X
1. AdottaD(x,y)=|1 vy % determinans, ahak ésy zérotol kildnbod valds szamok.
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5p | @) lgazold, hogyD(Z,
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b) Igazold, hogyD(x,y

(2x-1)(2y-J(x-y), barmely x ésy zérotol kiilonbodé valos
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szam esetén!
5p | ¢) Oldd meg a val6s szamok halmazab (alogz X, 2) = 0 egyenletet!

1 0O 1 2 a
2. Adottak azl;=| 0 1 0| ésA(a)=|a 1 2| matrixok, ahola valds szam.
0 01 2 al

5p | a) lgazold, hogy2A(1) - A(-1) = A(3.
5p | b) Hatarozd meg aa ésb valés szamokat, amelyeki(a) +bl; = 2( A(1) - 15)(A(2) - 1 3).
5p | ¢) lgazold, hogy azA(n) matrix invertalhatd, barmelyp természetes szam esetén!

I1l. FELADAT (30 pont)

1. Adott f :(0,4») - R, f(x)=InX—+1 fuggvény és az(an)n>l, a,=f()+f(2)+..+f(n)
x >

valés szamsorozat.
Sp | a) Hatarozd megf fliggvény vizszintes aszimptotajanak egyenletéboaben!

5p | b) Igazold, hogy aZa,) ., sorozat noveks!

5p | ¢) Szamitsd ki alim (2n+1)(a, - Inn) hatarértéket!
+

n- +oo
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2x+a+1, x<1

2

) fuggvény, ahola valos szam.
X“+a“x, x>1

2.Adottaz f :R ~ R, f(x)={

5p | @) Hatarozd meg azoa valos szamokat, amelyekre folytonos azx=1 pontban!

5p | b) Haa=2 szamitsd ki alim (\/f (x) —\/f (x)+x) hatarértéket!

X — +00

¢) Ha a=-1 igazold, hogy azf (x) +2% =0 egyenletnek van legaldbb egy megoldasa a

5
P [-1,0] intervallumban!
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