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Clasa a Vll-a
1.
()  Seridica la patrat Vn +n+3 <Jn+1+n+2 VneN. 1p
Finalizare 2p
(ii) . 1 2p
Inegalitatea (i) devine vneN.
J «/n+ «/_ Jn+2—In+1 2p
Prin insumare obtinem 3A<B
2. (i) Dacad x €N si3nudivide pe x, atunci x=3px+1,peN 1p
X =(3p£1? =M, +1 2p
(ii) U= \/32014 62 4P 12 = M, 12 2p
Finalizare 2p
3.
() Fie ABCD un trapez isoscel cu diagonalele perpendiculare si O punctul de intersectie al
diagonalelor. Triunghiurile dreptunghice determinate de diagonale sunt isoscele. Inaltimea dusa
prin intersectia diagonalelor formeaza segmente ce sunt mediane. 2p
Finalizare 1
Y
(i) Reciproc. Fie OP si OR proiectiile punctului O pe AB, respectiv CD. 1p
Din asemanarea tr. AOB si tr. DOC rezulta PR_ AB;BDC , dar AB;DC =PR 1p
In tr. AOB isoscel, OP = % 1p
Finalizare 1p
4,
()  Fie P mijlocul lui BC. Deoarece MP este linie mijlocie in triunghiul CAB, deducem ca
AB AC

Cum BN = AM rezulta cda MP = BN .
Deducem MNBP paralelogram, deci O, care este intersectia diagonalelor BP si MN, este mijlocul  1p

ui [MN]. 2p
(ii)

Deoarece MBNP este paralelogram OB = OP deci OB = OP = % B4C Cum Tp

OC=0P+PC= B4C BZC BiC se obtine tocmai conditia ceruta. 2p
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