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Clasa a Xll-a
1. Sa se calculeze

(i) Iarcszlnx dx, pentru x €(0,1).
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(i) ,l,m (n2+12 n*+2° n2+n2)
2. (i) Sase determine subgrupurile grupului (Z,+).

(i) Fie f:7Z, — Z,definita prin f(x) = x* pentru orice X € Z,.S4 se determine submultimile A < 7, astfel

caf(A)=A.
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3, Fie f:[0,1] > R o functie integrabild si g : R — IR functia definita prin g(a) = I|x —a|-f(x) dx pentru orice
0

aeR.

(i) Sasearate caexista L > 0astfel ca |g(a) —g(b)| < L-|a—b|pentru orice a,b e R

(i) Daca f(x)>0 Vxe[0,1], sa se arate ca functia g este convexa.
4. Fie (R+,-)uninelsi Z(R)={aeR:a-y=y-a, VyeR}.

() Sasearatecd Va,beZ(R)=a—-b,a-beZ(R)

(i) Demonstrati ca daca x* —x e Z(R) pentru orice x € R, atunci inelul (R,+,-) este comutativ.
NOTA

Toate subiectele sunt obligatori;

Fiecare subiect este notat cu 7 puncte;

Nu se acorda puncte din oficiu;

Timpul efectiv de lucru este de 3 ore din momentul primirii subiectului.
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