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1. Folosind metoda grafica se deduce ca numarul de probleme rezolvat in fiecare zi este acelasi. 5p
In total sunt 48 probleme. 2p
2. a) Verificare; 2p
b) Seobtine B=3", deci x =44; 3p
c) Avem A=(2')" =82, B=(3)" =97 si apoi concluzia. 2p
3. a) Ultimacifraalui N este 0 si de aici concluzia; 3p
b) N=10-1+100—-1+1000—1+...+-1000..0—1+2014 =111...1110. 2p
%/_/ %/_/
2015cifre 2015 cifre
Numarul 111..1100 se divide cu 111, deci restul impartirii este 10. 2p
2015cifre
4. a) De exemplu: 3(B)+7(M)+7(B)+7(M)+7(B)+7(M)+3(B)+2(M)+6(B)=49 1p
b) Bogdan poate céstiga numai daca analizeaza in ordine inversa pornind de la 49 si el trebuie sa
obtina in mod invers sumele 41, 33, 25,17,9 . Diferenta este de 8 si se obtine completand p&na
la 8 numarul ales de Marius. Deci trebuie sa aleaga la inceput numarul 4. 3p
c) Deoarece 49:8=6 rest 1, Marius trebuie sa aleaga la inceput numarul 1 si apoi daca Bogdan
alege numarul n, Marius va alege intotdeauna numarul 8—n. 3p
NOTA

Orice solutie corecta se puncteaza corespunzator.
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1. a) Seobtine A=111(a+b+c).Cum 111:3, se obtine concluzia. 4p
b) Avem (28; 111)=1si a+b+c <27 siapoi concluzia. 3p
2. Se demonstreaza ca unghiurile nu pot fi adiacente. 2p
Se obtin masurile 30" si 150°. S5p
2)
3. a) x=6eMy=12eM=T7eM,asadar mulimea contine numerele consecutive 6 si 7. 2p

2) 3)
b) x=6eMy=6eM=5eM,apoi (2-1+3-1)e M=2eM, asadar avem numerele prime 2, 5 si

7 in multime; 3p
2) 2)
c) x=12eMy=12eM=10eM,apoi x=10eM,y=3eM=6<M . Deci, se potlua 2
a=2b=7,c=3,d=6.
4. Notam(pentru simplificarea redactarii) creanga cu numarul n cu ¢, . Atunci, pe ¢, randunica ciripeste o
data, pe ¢, randunica ciripeste de 2 ofi, ..., , pe ¢, randunica ciripeste de n ori.
In total, inainte de a zbura de pe c,, randunica a ciripitde 1+2+3+..+n= nn+1) ori. 4p
Din n(n-+1) <100< n(n-+1) +n+1 deducem, eventual prin incercari, n=13.(Adica ultimul ciripit de pe
creanga c,, este al 91-lea, deci randunica ciripeste a 100-a oara cand se afla pe creanga c,, ). 3p

NOTA
e Orice solutie corecta se puncteaza corespunzator.
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1. a) Avem ax=by=cz=k,deci y*'=—S=—=——=xz. 4p
b ac a c
b) Avem a =a,-a,, de unde aa,a, =a;. Se obtine a,-a,-a,-...-a,, = (azasagc';r“)3 si concluzia. 3p
2. Avem aABC =aAED (1U.), de unde [AB]=[AE]; 3p
Triunghiul ABE este isoscel si m(<cABE)=80’; 3p
Obtinem m(<«<EBC)=10’ 1p
3. a) BDNC este paralelogram deoarece diagonalele se njumatatesc. 2p
BDCP este paralelogram deoarece are doua laturi opuse paralele si congruente. 2p
b) Punctele D,T,P sunt coliniare deoarece T este centrul de greutatea la triunghiului ANP si PD
este mediana. 3p
4. Existd numerele k,/ e N, k> astfel incat n=ak =bl. 1p
Inegalitatea este echivalenta cu ?> £+% adica }> %+% echivalent cu  k? >kl +1/, echivalent
cu k(k—1)>1 ceea ce este adevarat. 6p

NOTA
e Orice solutie corecta se puncteaza corespunzator.
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1. a) \Verificare 3p
2 2 2
b) Se obtine \/2(1+y+z+2)(l+z+x+2J(1+x+y++2j = (x+ )(y; )(2+2) eQ. 4p
X y z
2. a) Searatacddreptele PQ si PR sunt paralele cu planul (BCD); 3p
b) Se demonstreaza ca planul (XYZ ) este paralel cu planul (PQR) si apoi se deduce concluzia. 4p
3. a) Printransformari se ajunge la inegalitatea echivalenta 2(x2 —1)+(x—1)+3n(x—1) >0; 4p
b) Folosind punctul precedent deducem ca unica solutie este x =1. 3p
4. a) Fie MPANQ= {S}. Atunci trapezele dreptunghice ACPM si BDQN au aceeasi linie mijlocie,
de unde deducem egalitatea ceruta; 3p
b) Avem A, = %MA -AC = %MA -PC . Analog A, = %QD -NB. Inegalitatea este echivalenta cu
MA-PC<NB-QD. 2p
notadm
Fie NB—MA=PC—-QD = x, atunci MA-PC <NB-QD <> MA-(x+QD)<QD(x +MA)
< MA<QD ceea ce este adevarat. 2p
NOTA

Orice solutie corecta se puncteaza corespunzator.
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