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CLASA a X-a

Problema 1. Fie f:[0,00) — R o functie cu proprietatea

[f(x) = f(y)] < [sinz —siny],

pentru orice z,y € [0,00). Demonstrati ca f este marginita si periodica, iar
functia g : [0,00) — R definita prin g(x) = = + f(z) este monotona.

Problema 2. a) Determinati toate solutiile reale ale ecuatiei 2* = x+41;
b) Se considera functia f : R — R astfel incat

f(f(x)) =27 -1,

pentru orice x € R. Demonstrati ca f(0) + f(1) = 1.
Gazeta Matematica

Problema 3. Fie sirul de numere naturale (a,),>1 astel incat a, < n,
pentru orice n > 1 si

pentru orice n > 2.
a) Aflati as.
b) Determinati termenul general al sirului (ay)n>1 In functie de n € N*

Problema 4. Fie a si b doua numere rationale astfel incat numarul
complex z = a + @b sa aiba modulul 1.

Aritati cd modulul numarului complex z, = 1+ 2+ 224 - + 2" ! este
un numar rational pentru orice n impar.

Timp de lucru 4 ore.
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.



